


考点梳理 

1．函数奇偶性的定义 

       设函数y＝f(x)的定义域为A，如果对于任意的x∈A，都

有__________，则称f(x)为奇函数；如果对于任意的x∈A都

有__________，则称f(x)为偶函数． 



2．奇偶函数的性质 

(1)f(x)为奇函数⇔f(－x)＝－f(x)⇔f(－x)＋f(x)＝____； 

f(x)为偶函数⇔f(x)＝f(－x)＝f(|x|)⇔f(x)－f(－x)＝____. 

(2)f(x)是偶函数⇔f(x)的图象关于____轴对称；f(x)是奇函数

⇔f(x)的图象关于______对称． 

(3)奇函数在对称的单调区间内有相同的单调性；偶函数在对

称的单调区间内有______的单调性． 



3．函数的周期性 

(1)定义：如果存在一个非零常数T，使得对于函数定义域内
的任意x，都有f(x＋T)＝______，则称f(x)为______函数，其
中T称作f(x)的周期．若T存在一个最小的正数，则称它为f(x)

的________． 



(2)性质：①f(x＋T)＝f(x)常常写作                                   ． 

②如果T是函数y＝f(x)的周期，则kT(k∈Z且k≠0)也是y＝f(x)

的周期，即f(x＋kT)＝f(x)． 

③若对于函数f(x)的定义域内任一个自变量的值x都有f(x＋a) 

＝－f(x)或f(x＋a)＝         或f(x＋a)＝－            (a是常数且 

a≠0)，则f(x)是以______为一个周期的周期函数．  
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重点精讲 

题型一 函数奇偶性的判定 

例1、判断下列函数的奇偶性． 
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【思考归纳】 

 

 判定函数奇偶性的常用定义法，步骤：（1）判断函
数的定义域是否关于原点对称 ；（2）对f(x)等价化简
变形；（3）看f(－x)与f(x)之间的关系；（4）下结论；
以及图象法，看f(x)图像是关于x轴或y轴对称，还有
性质法。 



题型二 函数奇偶性的应用 

例2、(1)已知定义域为R的函数 

是奇函数，则a＝________，b＝________. 

 

(2)已知y＝f(x)是定义在R上的偶函数，当x≥0时， 

f(x)＝x2－2x，则f(x)在R上的解析式为________． 
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(3)已知f(x)是偶函数，且f(x)在[0，＋∞)上是增 

函数，如果f(ax＋1)≤f(x－2)在                上恒成立，则实数a

的取值范围为__________． 
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【思考归纳】 

 

 1．已知函数的奇偶性求函数的解析式，往往要抓住奇偶性讨
论函数在各个分区间上的解析式，或充分利用奇偶性产生关
于f(x)的方程，从而可得f(x)的解析式． 

 2．已知带有字母参数的函数的表达式及奇偶性求参数，常常
采用待定系数法：利用f(x)±f(－x)＝0产生关于字母的恒等式，
由系数的对等性可得知字母的值． 

 3．奇偶性与单调性综合时要注意奇函数在关于原点对称的区
间上的单调性相同，偶函数在关于原点对称的区间上的单调
性相反． 

 4．若f(x)为奇函数，且在x＝0处有定义，则f(0)＝0. 



题型三  函数周期性的应用 

例3、(1)设f(x)是定义在(－∞，0)∪(0，＋∞)上的奇函数，

且f(x＋3)·f(x)＝－1，f(－4)＝2，则f(2014)＝________. 

 

(2)已知函数f(x)满足f(x＋1)＝                 ，若f(1)＝2014，则

f(103)＝__________. 
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【思考归纳】 

 抽象函数的周期需要根据给出的函数式子求出，常见的有以下
几种情形： 

 (1)若函数满足f(x＋T)＝f(x)，由函数周期性的定义可知T是函
数的一个周期； 

 (2)若满足f(x＋a)＝－f(x)； f(x＋a)＝         ； f(x＋a)＝          ，
则 2a是函数的一个周期； 

 (3)如果T是函数y＝f(x)的周期，则①kT(k∈Z且k≠0)也是y＝f(x)

的周期，即f(x＋kT)＝f(x)；②若已知区间[m，n](m＜n)的图象，
则可画出区间[m＋kT，n＋kT](k∈Z且k≠0)上的图象． 
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题型四  函数性质的综合应用 

例4、已知定义在R上的奇函数f(x)满足f(x－4)＝－f(x)，且在

区间[0,2]上是增函数，则(  ) 

A．f(－25)＜f(11)＜f(80)   

B．f(80)＜f(11)＜f(－25) 

C．f(11)＜f(80)＜f(－25)   

D．f(－25)＜f(80)＜f(11) 



【思考归纳】 

 
 函数的奇偶性、单调性、周期性是函数的三大性质，
它们之间既有区别又有联系，周期性起到转换自变量
值的作用，奇偶性起到调节符号作用，而函数的单调
性体现的是函数值随自变量变化而变化的规律，因此，
在解题时，往往需借助函数的奇偶性或周期性来确定
函数在另一区间上的单调性，即实现区间的转换，再
利用单调性来解决相关问题. 而解决抽象函数问题，
根据函数的奇偶性、周期性、单调性等性质，画出函
数的一部分简图，使抽象问题变得直观、形象，有利
于问题的解决． 



课后练习 

1.已知f(x)是定义在R上的偶函数，在区间[0，＋∞)上为增函 

数，且          ＝0，则不等式                      的解集为(  ) 

 

 A.       B．(2，＋∞)   

 

 C.       D.  
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2.已知定义在R上的奇函数f(x)满足f(x－4)＝－f(x)，且在区间

[0,2]上是增函数．若方程f(x)＝m(m＞0)在区间[－8,8]上有四

个不同的根x1，x2，x3，x4，则x1＋x2＋x3＋x4＝________. 

3.已知函数f(x)是R上的偶函数，g(x)是R上的奇函数，且g(x)

＝f(x－1)，若f(2)＝2，则f(2010)的值为________． 

4.已知f(x)是定义域为R的偶函数，当x≥0时，f(x)＝x2－4x，

那么，不等式f(x＋2)<5的解集是________． 



5.设函数f(x)是定义在R上的偶函数，且对任意 

的x∈R恒有f(x＋1)＝f(x－1)，已知当x∈[0,1] 

时，                    ，则： 

①2是函数f(x)的周期； 

②函数f(x)在(1,2)上递减，在(2,3)上递增； 

③函数f(x)的最大值是1，最小值是0； 

④当x∈(3,4)时，                      .  

其中所有正确命题的序号是________． 
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